
     
 

  
  

 

 

  

 دالة عددیة معرفة بما یلي: fلتكن :1تمرین 
2 1

2

x x
f x

x

 



 

  fمجموعة تعریف الدالة fDحدد  .1

بین أن :  .2 
1

1
2

f x x
x

  


 fx D   

  fDأحسب النھایات  عند محدات  .3

(تحدید معادلة المقاربات  fأدرس الفروع اللانھائیة لمنحنى الدالة  .4

  .)fCالمقاربات  المائلة ل و

بین أن النقطة .5 2; 3   مركز تماثل منحنى الدالةf.  

  حدد الدالة المشتقة و ادرس إشارتھا. .6
  .fDعلى fأعط جدول تغیرات .7

  حدد إحداثیات نقط تقاطع مع محوري المعلم. .8
  أعط معادلة المماس في النقطة ذات الأفصول صفر. .9

  .fCأنشئ المنحنى .10

دالتین معرفتین بما یلي: gوfلتكن 2تمرین 
2

2

6 1

2 12

x x
f x

x x

 



  

و 
2 3 5

1

x x
g x

x

 



على  gوfمنحنیي الدالتین Cو C و 

  التوالي في معلم متعامد.

بین أن المستقیم .1  3ا المعادلةذx  محور تماثلC.  

بین لأن النقطة .2 1;1  مركز تماثلC.  

الدالة العددیة المعرفة بما fلتكن  3تمرین

یلي:  2 3 2f x x    

منحناھا في معلم متعامدfCو  ; ;o i j
 

.  

  .عند f, ثم نھایة fمجموعة تعریف الدالةDحدد  .1

  بجوار fCالمقارب المائل ل حدد .2

, و أعط تأویلا 2على الیمین في fأدرس قابلیة اشتقاق الدالة  .3

  ھندسیا لھذه النتیجة.

أحسب .4 f x لكلx من 2; ثم استنتج جدول تغیرات ,

على fالدالة 2;.  

تحقق من أن: .5   : 3x D f x f x     و أعط تأویلا ,

  ھندسیا لھذه النتیجة.

المعرفة كالتالي :    fنعتبر الدالة  4تمرین  31
4

3
f x x x   

 fحیز تعریف الدالة  fDحدد  .1

 fأدرس زوجیة الدالة  .2

  fDعند محدات  fأحسب نھایات الدالة  .3

  و أدرس إشارتھا fأحسب مشتقة الدالة  .4

  fحدد جدول تغیرات الدالة  .5

حدد معادلة لمماس المنحني  .6 fC  الممثل للدالةf  في 

0التي أفصولھا  Aالنقطة  1x    

حدد نقط تقاطع المنحني  .7 fC .الممثل للدالة مع محوري المعلم  

  ادا وجدت fالدالة  فحدد مطا ری .8

أرسم المنحني  .9 fC  الممثل للدالةf  في معلم متعامد ممنظم 

  المعرفة كالتالي :   fنعتبر الدالة  5تمرین

   3 23 1f x x x    

لیكن  fC  الممثل للدالةf  في معلم متعامد ممنظم , ,o i j


  

:  ةأحسب نھایات  التالی .1 lim
x

f x


و      lim
x

f x


 

حدد الفرعین اللانھائیین للمنحني  .2 fC  الممثل للدالةf  

  و أدرس إشارتھا fأحسب مشتقة الدالة  .3

  .fضع  جدول تغیرات الدالة  .4

بین أن  .5 1; 1    نقطة انعطاف للمنحني fC. 

حدد معادلة للمماس  .6 T  للمنحني fC  في النقطة 

أنشئ  .7 fC  و T. 

  المعرفة xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة  6تمرین

كالتالي :      sinf x x    بین أن المستقیم  

ذا المعادلة  
2

x


  محور تماثل للمنحنى fC  الممثل للدالةf  

المعرفة كالتالي :    xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة  7تمرین

 
22 3 3

2 1

x x
f x

x

 



بین أن النقطة  

1 1
;

2 2
I
 

 
 

ثل مركز تما  

للمنحنى  fC  الممثل للدالةf.  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

 

 



 

     
 

  
  

 

المعرفة كالتالي :    fنعتبر الدالة 1تمرین  3 22 3 1f x x x    

:  ةأحسب نھایات  التالی .1 lim
x

f x


و      lim
x

f x


  

  و أدرس إشارتھا fأحسب مشتقة الدالة  .2

  fحدد جدول تغیرات الدالة  .3

بین أن  المنحني  .4 fC  الممثل للدالةf یقبل فرعا شلجمیا اتجاھھ

  و  وار محور الأراتیب بج

أحسب   .5 f x    وأدرس تقعر لمنحني fC  الممثل للدالةf  

 مع تحدید نقطتي انعطافھ. .6

حدد معادلة لمماس المنحني  .7 fC  الممثل للدالةf  في نقطة

 Aانعطافھ 

مركز تماثل للمنحنى Aالنقطة  بین أن .8 fC  الممثل للدالةf  

أرسم المنحني  .9 fC  الممثل للدالةf  في معلم متعامد 

المعرفة كالتالي :    xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة  2تمرین

 
2 1

2

x x
f x

x

 



  

 fف الدالة حیز تعری fDحدد  .1

بحیث یكون لدینا :          cو   bو  aحدد الأعداد الحقیقیة  .2

 
2

c
f x ax b

x
  


     :fx D   

 fDعند محدات  fأحسب نھایات الدالة  .3

بین أن المنحني  .4 fC  الممثل للدالةf  یقبل مقاربا مائلا بجوار

  
 رتھاو أدرس إشا fأحسب مشتقة الدالة  .5

 fحدد جدول تغیرات الدالة  .6

بین أن المنحني  .7 gC  الممثل للدالةg    : المعرفة كالتالي

 
2

2

2 3

1

x x
g x

x

 



 یقبل مقاربا مائلا بجوار  

المعرفة كالتالي :    xللمتغیر الحقیقي  fلدالة العددیة نعتبر ا 3تمرین

 
2 3 6

2

x x
f x

x

 



  

 fحیز تعریف الدالة  fDحدد  .1

بحیث یكون لدینا :          cو   bو  aحدد الأعداد الحقیقیة  .2

 
2

c
f x ax b

x
  


     :fx D   

 fDعند محدات  fأحسب نھایات الدالة  .3

4.  
a.  أحسب مشتقة الدالةf و أدرس إشارتھا 

b.  حدد جدول تغیرات الدالةf 

لیكن  .5 fC  الممثل للدالةf  في معلم متعامد ممنظم , ,o i j


 

أدرس الفروع اللانھائیة للمنحني  .6 fC 

أنشئ  .7 fC  

المعرفة كالتالي :    xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة  4تمرین

 
1

1
2

f x x
x

  
  
لیكن  fC  الممثل للدالةf  في معلم متعامد ممنظم , ,o i j


 

a.  حددfD  حیز تعریف الدالةf 

حدد  lim
x

f x


و      lim
x

f x


 

b.  حدد 
2

lim
x

f x


و      
2

lim
x

f x


 وأول النتیجتین ھندسیا  

بین أن :  .2 
  
 

2

1 3

2

x x
f x

x

 
 


   fx D  

 fو حدد جدول تغیرات الدالة  fأدرس تغیرات الدالة  .3

بین أن المنحني  .4 fC  الممثل للدالةf  یقبل مقاربا مائلا بجوار

  و .وحدده 

حدد معادلة لمماس المنحني  .5 fC  الممثل للدالةf   عند النقطة

0التي أفصولھا  0x  

النقطة  بین أن .6 2;1A مركز تماثل للمنحنى fC 

أنشئ  .7 fC  

تالي :   المعرفة كال xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة  5تمرین

  2 1f x x    

 fحیز تعریف الدالة  fDحدد  .1

أحسب  .2 lim
x

f x


   

أحسب  .3
 

lim
x

f x

x
  ثم أول مبیانیا النتیجة المحصل علیھا   

 المعرفة  على  xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة  6تمرین

كالتالي :     3 22f x x x   

 fحیز تعریف الدالة  fDحدد  .1

أحسب  .2 lim
x

f x


   

  بجوار  fأدرس الفرع اللانھائي لمنحنى الدالة  .3
المعرفة  على  xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة  7تمرین

    : كالتالي f x x x   

 fحیز تعریف الدالة  fDحدد  .1

أحسب  .2 lim
x

f x


   

   fحدد طبیعة الفرع اللانھائي لمنحنى الدالة  .3
  المعرفة  على xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة  8تمرین

كالتالي :     4 21 2
2

12 3
f x x x x     

أحسب  .1 f x  لكلx  من  

أدرس تقعر لمنحني  .2 fC  الممثل للدالةf  مع تحدید نقطتي

  انعطافھ
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المعرفة كالتالي :    xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة  16تمرین

 
2

2

3 4

2 1

x x
f x

x x




 
  

 fحیز تعریف الدالة  fDحدد  .1

 fDعند محدات  fأحسب نھایات الدالة  .2

للمنحني أدرس الفروع اللانھائیة .3 fC  الممثل للدالةf .  

بین أن :    .4 
  

 
22

2 1 2

2 1

x x
f x

x x

  
 

 
   fx D  

 fحدد جدول تغیرات الدالة  .5

بین أن :  .6 
 
 

4

2 2 5

1

x
f x

x


 


 من  xلكل  

أدرس تقعر المنحني  .7 fC  للدالة الممثلf  مع تحدید نقط

 انعطافھ . 

حدد نقط تقاطع المنحني  .8 fC .الممثل للدالة مع محوري المعلم  

أرسم المنحني  .9 fC  الممثل للدالةf  في معلم متعامد ممنظم 

المعرفة كالتالي :    xللمتغیر الحقیقي  fبر الدالة العددیة نعت 17تمرین

  21 2f x x x x      

لیكن  fC  الممثل للدالةf  في معلم متعامد ممنظم , ,o i j


  

1.  
a.  حددfD  حیز تعریف الدالةf 

b.  حدد lim
x

f x


و ثم بین أن      
3

lim
2x

f x


 

0على الیمین في   fأدرس قابلیة اشتقاق الدالة  .2 2x   وعلى

0الیسار في  1x   ثم أول النتیجتین ھندسیا 

و بین أن :  fأحسب مشتقة الدالة  .3  0f x    لكل

 , 1x    وأن  0f x    لكل 2,x  

 fول تغیرات الدالة حدد جد .4

أنشئ  .5 fC 

المعرفة كالتالي :    xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة 18تمرین

 
2 2 3

1

x x
f x

x

 



  

لیكن  fC  المنحني الممثل للدالةf  في معلم متعامد ممنظم , ,o i j


 

 fحیز تعریف الدالة  fDحدد  .1

أكتب  .2 f x .دون استعمال رمز القیمة المطلقة 

 .fDعند محدات  fالدالة أحسب نھایات  .3

0عند  fأدرس قابلیة اشتقاق الدالة  .4 0x   و أول النتیجة المحصل

 علیھا ھندسیا.

أحسب     .5 f x    0fx D   

 fحدد جدول تغیرات الدالة  .6

للمنحني أدرس الفروع اللانھائیة .7 fC . 

حدد نقط تقاطع المنحني  .8 fC .مع محوري المعلم  

أرسم المنحني  .9 fC  في المعلم , ,o i j


. 

  19تمرین
المعرفة كالتالي :    xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة 

 
 
 

3

2

1

2

x
f x

x





 

لیكن  fC  المنحني الممثل للدالةf منظم في معلم متعامد م , ,o i j


  

 fحیز تعریف الدالة  fDحدد  .1

 .fDعند محدات  fأحسب نھایات الدالة  .2

بین أن :  .3 
 

2

3 5
1

2

x
f x x

x


  


 و استنتج معادلة المقارب 

المائل  D  للمنحنى بجوار  و 

أدرس الوضعیة النسبیة للمنحنى .4 fC  بالنسبة للمقارب المائل

 D. 

بین أن :      .5 
   

 

2

3

1 4

2

x x
f x

x

 
 


   fx D  

 fحدد جدول تغیرات الدالة  .6

أحسب  .7 f x  و استنتج إحداثیات نقطة انعطاف 

المنحني   fC. 

حدد نقط تقاطع المنحني  .8 fC .مع محوري المعلم 

المنحني أرسم  .9 fC  في المعلم , ,o i j


. 

حل مبیانیا المتراجحة :  .10  0f x .  

  المعرفة xللمتغیر الحقیقي  fنعتبر الدالة العددیة  20تمرین

كالتالي:     
 

3 2

2

2 3

1

x x x
f x

x

  



  

لیكن  fC  المنحني  الممثل للدالةf في معلم  

ممنظم      متعامد  , ,o i j


1iبحیث :   j cm 
 

 

 fحیز تعریف الدالة  fDحدد  .1

 fDعند محدات  fأحسب نھایات الدالة  .2

بین أن :   .3 
    

 

2

4

1 1 2

1

x x x
f x

x

  
 


  fx D  

 fحدد جدول تغیرات الدالة  .4

بین أن :  .5 
 

2

3 4
1

1

x
f x x

x


  


 fx D   

استنتج معادلة المقارب المائل   .6 D  للمنحنى بجوار  و 


